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Übung 1. Seien X1, . . . , Xn unabhängige Zufallsvariablen, die fast sicher paarweise ver-
schiedene Werte annehmen. Dann sei L(X1, . . . , Xn) die Länge der längsten aufsteigenden
Teilfolge von X1, . . . , Xn, d.h. das größte m ∈ N, sodass es natürliche Zahlen i1 < i2 <
... < im gibt, sodass Xi1 < Xi2 < ... < Xim. Zeigen sie, dass Var(L(X1, . . . , Xn)) ≤
E(L(X1, . . . , Xn))

Beweis. Die Eigenschaft ”aufsteigend” einer Folge von Zahlen ist erblich, da auch je-
de Teilfolge einer aufsteigenden Folge aufsteigend ist. Somit ist L eine Konfigurations-
funktion und nach Korollar 3.12 ist somit L(X1, . . . , Xn) selbstbeschränkend und es folgt
Var(L(X1, . . . , Xn)) ≤ E(L(X1, . . . , Xn))
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